63. ro¢nik matematické olympiady

Ulohy klauzurni &asti kolniho kola kategorie C

1. Urcete, jakych hodnot mtze nabyvat vyraz V = ab+ bc + cd + da, spliuji-li redlna
¢isla a, b, ¢, d dvojici podminek

2a — 5b + 2¢ — bd = 4,
3a + 4b + 3¢ + 4d = 6.

2. Cisla 1,2,...,10 rozdélte do dvou skupin tak, aby nejmensi spole¢ny nésobek sou-
¢inu vsech cisel prvni skupiny a soucinu vsech ¢isel druhé skupiny byl co nejmensi.
Staci, kdyz uvedete jedno rozdéleni a zdtuvodnite, pro¢ ma pozadovanou vlastnost.

3. Je dan trojihelnik ABC' s pravym thlem pfi vrcholu C. Stfedem I kruznice troj-

thelniku vepsané vedeme rovnobézky se stranami C'A a C'B, které protnou pfeponu
po fadé v bodech X a Y. Ukazte, Ze plati |AX|? + |[BY |*> = | XY|2.

Klauzurni ¢ast skolniho kola kategorie C se kona
ve ¢tvrtek 23. ledna 2014

tak, aby zacala dopoledne a aby soutézici méli na feseni tloh
4 hodiny cistého casu. Za kazdou tlohu mtize soutézici ziskat
6 bodi, Gspésnym reSitelem je ten zak, ktery ziskd 10 boda
nebo vice. Povolené pomitcky jsou psaci a rysovaci potieby
a Skolni MF tabulky. Kalkulatory, notebooky ani zadné jiné
elektronické pomtcky dovoleny nejsou. Tyto tidaje se zaktim
sdéli pred zahajenim soutéze.



