
63. ročník matematické olympiády

Úlohy krajského kola kategorie C

1. Najděte všechny trojice (ne nutně různých) číslic a, b, c, pro něž pětimístná čísla
6abc3 a 3abc6 jsou v poměru 63 : 36.

2. Šachového turnaje se zúčastnilo 5 hráčů a každý s každým odehrál jednu partii.
Za vítězství získal hráč 1 bod, za remízu půl bodu, za prohru žádný bod. Pořadí
hráčů v turnaji se určuje podle počtu získaných bodů. Jediným dalším kritériem
rozhodujícím o konečném umístění hráčů v případě rovnosti bodů je počet výher
(kdo má více výher, je na tom v umístění lépe). V turnaji získali všichni hráči stejný
počet bodů. Vojta porazil Petra a o první místo se dělil s Tomášem. Jak dopadla
partie mezi Petrem a Martinem?

3. Pro kladná reálná čísla a, b, c platí c2 + ab = a2 + b2. Ukažte, že pak také platí
c2 + ab 5 ac+ bc.

4. Je dán konvexní čtyřúhelník ABCD s bodem E uvnitř strany AB tak, že platí
|�ADE| = |�DEC| = |�ECB|. Obsahy trojúhelníků AED a CEB jsou po řadě
18 cm2 a 8 cm2. Určete obsah trojúhelníku ECD.
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tak, aby začalo dopoledne a aby soutěžící měli na řešení
úloh 4 hodiny čistého času. Povolené pomůcky jsou psací
a rýsovací potřeby a školní MF tabulky. Kalkulátory, note-
booky ani žádné jiné elektronické pomůcky dovoleny nejsou.
Za každou úlohu může soutěžící získat 6 bodů; bodové hra-
nice k určení úspěšných řešitelů a úspěšných účastníků bu-
dou stanoveny centrálně po vyhodnocení statistik bodových
výsledků ze všech krajů. Tyto údaje se žákům sdělí před
zahájením soutěže.


