65. ro¢nik matematické olympiady

Ulohy krajského kola kategorie A

. Na tabuli jsou napsana riizna prirozena cisla. Jejich aritmeticky prumeér je desetinné
¢islo, jehoz desetinna cast je presné 0,2016. Jakou nejmensi hodnotu muze tento
priameér mit?

. Je dan ¢tverec ABCD o strané délky 1. Na jeho strané C'D zvolime bod E tak, aby
platilo |<BAE| = 60°. Dale zvolme libovolny vnitini bod tsecky AE a ozna¢me
jej X. Bodem X pak vedme kolmici na pfimku BX a jeji prusecik s pfimkou BC
oznacme Y. Jaka je nejmensi mozna délka tsecky BY?

. Kolika zptisoby lze rozdélit mnozinu {1,2,...,12} na Sest disjunktnich dvouprvko-
vych podmnozin takovych, ze kazda z nich obsahuje nesoudélna ¢isla (tedy takova,
ktera nemaji spoleéného délitele vétsiho nez jedna)?

. Urcete nejmensi realné ¢islo m, pro néz lze najit redlna cisla a a b tak, aby nerovnost
2 < 2
|z + az + b] < m(x* + 1)

platila pro kazdé = € (—1,1).

Krajské kolo kategorie A se kona
v atery 12. ledna 2016

tak, aby zacCalo dopoledne a aby soutézici méli na feSeni
uloh 4 hodiny c¢istého casu. Povolené pomitcky jsou psaci
a rysovaci potieby a skolni MF tabulky. Kalkulatory, note-
booky ani zadné jiné elektronické pomiicky dovoleny nejsou.
Za kazdou tlohu miize soutézici ziskat 6 bodi; bodova hra-
nice k urceni tspésnych fesitelt bude stanovena centralné
po vyhodnoceni statistik bodovych vysledki ze vsech krajt.
Tyto udaje se zaktim sdéli pred zahdjenim soutéze.



