66. ro¢nik matematické olympiady
Ulohy krajského kola kategorie A

. Najdéte vSechny trojice celych ¢isel (a, b, ¢) takové, ze kazdy ze zlomku

a b c
b+¢ c+a a+b

ma celociselnou hodnotu.

. Je dana kruznice p se stfedem K prochézejici bodem M a polokruznice ¢ nad prii-
meérem K M. Libovolnym bodem L uvnitt tsecky K M vedeme kolmici ke K M. Ta
protne polokruznici ¢ v bodé @ a kruznici p v bodech P;, P, tak, ze |P1Q| > |P2Q)|.
Ptimka M@ protne kruznici p jesté v bodé R # M. Dokazte, ze pro obsahy S7 a S5
trojihelniktt M P;Q a PoRQ plati 1 < S; : Sy < 3+ /8.

.V zavislosti na redlném parametru k urcete pocet feseni soustavy rovnic
22 + kxy + 9% = 2,
v+ kyz+ 22 =z,
2t kx4t =y

v oboru realnych ¢isel.

. Je dan ostrouhly trojiuhelnik ABC' s vyskou AD. Osy thla BAD, C'AD protinaji
stranu BC' po fadé v bodech FE, F'. KruZnice opsana trojuhelniku AEF protin
strany AB, AC po tadé v bodech G, H. Dokazte, ze ptimky FH, FFG a AD se
protinaji v jednom bodé.

Krajské kolo kategorie A se kona
v atery 10. ledna 2017

tak, aby zacCalo dopoledne a aby soutézici méli na Tfeseni
uloh 4 hodiny cistého casu. Povolené pomiticky jsou psaci
a rysovaci potfeby a skolni MF tabulky. Kalkulatory, note-
booky ani zadné jiné elektronické pomucky dovoleny nejsou.
Za kazdou tulohu miize soutézici ziskat 6 bodil; hodnoti
se pritom nejen spravnost vysledku, ale i logickd bezchyb-
nost a uplnost sepsaného postupu. Bodova hranice k urceni
uspésnych fesiteld bude stanovena centralné po vyhodnoceni
statistik bodovych vysledkti ze vSech kraji. Tyto tdaje se
zédktim sdéli pred zahajenim soutéze.



