66. ro¢nik matematické olympiady

Ulohy krajského kola kategorie B

. Najdéte vSsechny dvojice prirozenych ¢isel a, b, pro néz plati
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. V roviné je dano 2017 takovych bodt, Ze z kazdé trojice lze vybrat dva, jejichz

vzdalenost je mensi nez 1. Dokazte, ze existuje kruh o poloméru 1, ktery obsahuje
aspon 1009 danych bodd.

. V roviné jsou dany kruznice k£ a [, které se protinaji v bodech E a F'. Te¢na ke
kruznici [ sestrojend v bodé E protind kruznici k v bodé H (H # E). Na ob-
louku EH kruznice k, ktery neobsahuje bod F', zvolme bod C (E # C # H)
a prusecik piimky C'E s kruznici [ ozna¢me D (D # E). Dokazte, Ze trojuhelniky
DEF a CHF jsou podobné.

. Urcete vSsechny hodnoty realného parametru p tak, aby rovnice
2017 1= |1 |1 - al|[| = 20162+ p

meéla praveé tii feseni v oboru realnych cisel.

Krajské kolo kategorie B se kona
v utery 11. dubna 2017

tak, aby zacCalo dopoledne a aby soutézici méli na Tfeseni
uloh 4 hodiny cistého casu. Povolené pomiticky jsou psaci
a rysovaci potfeby a skolni MF tabulky. Kalkulatory, note-
booky ani zadné jiné elektronické pomucky dovoleny nejsou.
Za kazdou tulohu miize soutézici ziskat 6 bodl; hodnoti
se pritom nejen spravnost vysledku, ale i logickd bezchyb-
nost a uplnost sepsaného postupu. Bodova hranice k urceni
uspésnych fesiteld bude stanovena centralné po vyhodnoceni
statistik bodovych vysledkti ze vsech kraji. Tyto tdaje se
zédktim sdéli pred zahajenim soutéze.



